De Wageningse Methode
586 VWO wiskunde B

Uitgebreidere antwoorden Hoofdstuk 8

Integralen toepassen

Paragraaf 1inhaoud en.integraal

1 a. Het“topje"van de piramide is gelijkvormig met

de hele piramide met factor f =§ , dus

2
0(X)=f>[B6= Gj [B6 = 232

b. 32
c. sum(seq(21L/8(1/8K)* K,1,32,1)) =50,273...

31
d. ZO(xk)Ax
k=0
sum(seq(231/8(1/8K)? K,0,31,1)) = 45,773...

32
e. Bovensom: ) 24 ({1k)* [}
k=1

31
ondersom: » 24 ({1 k)* (3
k=0

f. Een primitieve van O(x) =21x* is F(x)=3x°. De
inhoud is: F(4)— F(0) = 48.

2 a. Het topje van de kegel is gelijkvormig met de
hele kegel, met factor 2, dus (3 )? [@n=2im

b. De gelijkvormigheidsfactor f is % dus O(x) =
2 = inx’

32
C. ZO(xk )AX

k=1

d. inx®
e. Een primiteve van O(X)=F(x)= L nx’, de
inhoud is
4
2 — 4 _
_HT[D( dx =F(x)|, =53m.
0

2371; de oppervlakte is namelijk = Ty .

1y op het interval [0,4]

8m

P(x)= le2 =mx*

Een bovensom bij een verdeling in 20 gelijke

PoooTw

20

stukjes bijvoorbeeld is Z% I g k)*. Dit is
k=1

precies de bovensom die je op zou schrijven om

de opperviakte onder de grafiek van de functie

f(x) =mx* op het interval [0,2] te berekenen bij een

verdeling in 20 gelijke stukjes.

2
2
f. IT[D(4 dx 2%1'[5(5‘ =62m
0

0
4 4
4
X 1 2X 1 2X
4 In[(e)zdx—z[nte dX—ET[BB .
1 1

- 8 _ o2
= inle’ -e?)

4
4
a. .[T[D<3 dx :%T[DU“O =641
0
11 2 11,2 2
b. y=x7? dusy’=(x"?)°,dus x=y?3
8 4 A
. In[}ﬂ dy =3nly°®

8

—546
0—54711
0

(9]

a. x=1lenx=-1
V2
b. Voor x=0 is y=1. De inhoud is jnxzdy.
1
A P PR RS P 4
1-x y y
De inhoud is dus:
V2
1 1
[ra-=dy =ty +2)
1 y y

N
=m(1iv2-2).

1

a. y=2- %/_ < %/_ =2-y e T|)(2:T[(2_y)6
c. Een primitieve van m(2—-y)® is
G(y)=-7 {2-y)’ (-teken vanwege kettingregel)

2
ITI(Z—y)6 dy = -7 m2-y)" [ =18%n
0

8 a. 3; 1,08 ; het 'topje’ is gelijkvormig met de
hele piramide met factor f= % dus op x

2
eenheden van de top is de oppervlakte 1);—0 a2.

10 5 10
b. IX—ELde=2—15x3‘ =40
100 0
0
c. De verkleiningsfactor is %
" x2 G
d. De inhoud isj—z[G dx=1x*G5| =1h(G.
h h
5 0
e. Klopt.

| _—

(stelling van Pythagoras), de
opperviakte van de snijcirkel
is dus T(25—x°).

a. Zie plaatje. De straal van r
de snijcirkel is r. *=25-x° x| _—~
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5 5
b. IHEQZS -x%)dx =m[{25x -4 xs)‘3 =173im

3
c. De inhoud van een halve bol met straal R is:
R

R

.[T[HRZ - x?)dx =mqR*x —%XS)‘O =nR® -1R?)
0

2T|R3
3 .
De hele bol heeft inhoud 13mR>.

R
R
2 _ 2 — 2y —1y3 =
d.R'L:TEqR x“)dx =m{R“x 3 X )‘R—h
MR’ ~ 3R’ ~R¥(R-h) + §(R-h)’) = th*(R—$h).

10 a. Een liggende cilinder heeft doorsnede cill

op elke hoogte een
rechthoekige doorsnede. Het
kruisgewelf heeft dus op elke
hoogte een vierkante 4
doorsnede, zie plaatje doorsne
Een cirkel met straal 3 heeft op de cil2

hoogte x boven het middelpunt,

doorsnede
breedte 249 - x2 . kruisgewelf

Het kruisgewelf met hoogte 3 heeft op hoogte x
een vierkant met zijde2v9-x? als doorsnede.

(2V9 - x?)? =36—4x%°.
3

3
b. J'(36 - 4x?)dx = 36x —§x3‘0 =72
0

11 a. (x—4)*+y°=4

b. O(y) is de oppervlakte van het gebied tussen
twee concentrische cirkels, de een met straal x;
en de ander met straal x,, zie plaatje.

y-as

O(y) = Tx,” —Tx,%.

Er geldt: x,=4+ y4-y2 en X1=4—«/4—y2 _

DUS: X" = Xi* = (Xo+X1) (X2 —X1) =

= (4+a-y? +4-\4-y?)
{(4+y4-y?)-(4-ya-y?))=
= 244 -y? [B, dus: T(,’— x,?) = 16Ty/4 - y?

c. We verdelen het interval [-2,2] bijvoorbeeld in
400 gelijke stukjes. Elk stukje heeft dan lengte 7.
Het k-de verdeelpunt is y, = -2 + gok.

De integraal wordt goed benaderd door:

sum(

seq(0.01016mI(4 — (- 2+ K/100)"2)".5, K, 0,400, 1))
=315,785... .

d. De cirkel met middelpunt O en straal 2 heeft
vergelijking x2+y2:4. Voor de punten (x,y) op het

deel boven de x-as geldt: y= V4 -x? .
De opperviakte tussen de grafiek van

2
y=v4-x%en de x-as is: jx/4—x2 dx. De
-2

uitkomst is de oppervlakte van een halve cirkel met
straal 2, dus 21C

2
e. jlemm —y2 dy =16m2n=23217.
-2

f. De hartomtrek van de torus is: 2[4m=8m De
cilinder met hoogte h=87t en straal r=2 heeft als
inhoud: Tr°h = 3217

12 a. Noem de gevraagde zijde x, dan volgt uit
gelijkvormigheid: x:10=(8-h): 8,
dus x=10-1zh.
b. O(h)=2h(10-17h) heeft als grafiek een
bergparabool. O(0)=0(8)=0, dus O is maximaal
als h=4, de doorsnede is dan 5 bij 3, niet vierkant.

8
c. 1=[3n{0-1%n)dh=2n? ~35h? =80
0

Paragraaf 2 Meer over integralen toepassen

1 De opperviakte onder de grafiek op dat
tijdsinterval berekenen en dat delen door de lengte
van het interval.

3

2 a Iv(t)dt=%(t+1)1%—t|f=3%—1§\/§
1
b. Delen door 3—-1=2.

1
c. jsin x dx =2, de gemiddelde functiewaarde is

0
2

3
d. j(x2 +4x -5)dx =12, gemiddelde
0

functiewaarde: 4.

3 a. 1imwatt

b. Niet
c. Dan: I=2sint, dus P=12sin’t, dus gemiddeld:
6Ttwatt, dus 4 keer zo groot.

V2
d. 13=—,dusVv= 41

3

e. De amplitude noemen we Vo , dan Vit =
%Vmaxzi dus Veff:%\/E [V max-
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y(4) -y _,
4-0
b. 1:ja: 12O
2-0

b
c. Een primitieve van f'is f, dus jf' (x) dx = f(b) -

a
f(a). De gemiddelde helling is dusw .
-a

a. (13+3+3) k=93 dusx=1,9.

31;+43B+50+603 _
5

Dus het zwaartepunt gaat 2 eenheden naar rechts

ten opzichte van M, blijft dus op de plaats.

c. Je krijgt gewichten 13 op 0,9 links van het

zwaartepunt en 3 op 0,1 en 3 op 2,1 rechts van het

zwaartepunt. Het moment van de gewichten links

is; 11[0,9=1,35 en het moment rechts is:

3[0,1+32,1=1,35, dus er is evenwicht.

f= 5
X 6
a. ED4=%X,%XUAX A

6
. Zxk n, wordt in de limiet J%x2 dx
k=1 0

b. De plaats wordt: =3,9.

n

eank wordt de massa (=oppervilakte) van de
k=1

driehoek.

d. 4:2=2:1

a. 23 metr=1, dus 2m

b. De straal van de schijf is v1-h? , dus m(1—
h?) [hh.

c. De schijf op afstand h ten opzichte van M heeft
moment: h D‘r(l—hz) [Ah.

1
1
d. J'nh(l—hz) dh = (% h? —%h“)‘o =11, dus het
0

Tt

INN

zwaartepunt ligt =3van M.

wN

18

a. We vervangen de kegel door een stapel
schijven van dikte Ax die precies op hun
gemiddelde hoogte dezelfde doorsnede hebben
als de kegel. Een schijf waarvan de gemiddelde
hoogte op x eenheden van de top ligt, heeft straal

2
%D, dus massa: T[DE_Z (72 [AXx. Het moment

van deze schijf ten opzichte van de top is:

2
TD(ELZDTZUXX.
h

10

11

12

Bij het nemen van de |limiet gaat
2
erx@h‘(—zﬂzmx over in de integraal.
h 22
Ix DTET—E:( dx .
5 h
h 2 2 |
b. jx3 DTEIr—de=%X4DTDr—2 =1n®h?.
0 h h*
De inhoud van de kegel is: 1§Ttr2h.
1 2h2
Het zwaartepunt ligt dus 2 =3h van de
lm2p ¢

top, dus op hoogte 3h.

a.
JAX2 +Ay? = A2 +(f' ()AX)2 VAXZ GJ1+f (x)? =
Ax QJ1+f(x)?

c. De grafiek is precies een twaalfde deel van de
cirkel met straal 2; de lengte van de grafiek dus
in

d.

sum(seq(.020/(1 + (.02K)?/(4 - (.02K)?)),K,0,49))

= 1,045663375

4

Y1+ (@3v/x)?dx = j,/1+ 24x dx =
0

=8 (10V10 -1)

O —y

%(1+2%

a. y0)=1- 1=1-a=1
b. De hoogte =y(1)=3(e+e™)

.1+ (' (x))? =
G e -e™)
= \/%(ezx +2+e) = \/(%(ex +e7))? =f(x)

= \/1+%(ezx -2+e7%)

1
d. J%(e" +e"")dx=e—e'l

a. Ax=0,06, dus de verdeelpunten zijn
Xy =1+0,06k, met k=0,1,2... De straal van de k-de
cilindermantel is:

f(x) =4+/1+ 0,06k , te beginnen met k=0.

De hoogte van de cilinder is 0,06 (/1 +f' (xk)2 =
0,06 /1+( 4 ) =0,06 1+ 1+006k

De oppervlakte van
2ni[straal thoogte =

21U 1+ 0,06k 00,06 ,[1+ b -

mantel is:
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C. \/;E{/1+§=\/xﬂ+xE§=VX+4,dus
8TWX +4

d. sum(seq(0.06BTv1+0.06K +4 ,K,0,49,1))
=191,3506...

4
e. .[8wa+4 dx :%T[(X+4)l%
1

4
1

16 (1612 - 5¢/5) =191,798

13 a. y=3x op het interval [0,3] .

3 3
b. IZT[E%X 1+%dx=%n\/%5<2 = /10
0
0

c. Opengeknipt en platgedrukt krijg je een

cirkelsector met straal x/ﬁ en sectorhoek
21 . 21

———— [B60°. De oppervlakte is —— 101

211\/5 211@

= m/10 .

14 a. R&ina=h; straal breedtecirkel r=R [os a
b. 21 RAQ = 2TR? [t0os o [Da
c. Als Aa -0, dan wordt de som Z21R? [tos o [Aa

Y
de integraaljZn[lecos o da .
B

Y
d. .[ZT[DRZCOS a da = 2mR?sin a; =
B
2TR? [{sin y—sin B) = 2rmR(h,— h;), want R Bina=h.

e. Dan h,=R en h;=-R, dus oppervlakte bol = 4TR%.

X
, dus

15 f(x)= VR? - x? , dan f'(x) = ———
JR? - x?
b
j 21 (X)y1+F (x)? dx wordt hier:
a

R
[2m/R? -2 gfie 2
-R

dx =

R?-x?

R
2m[R? - x? +(R? = x?) -2 dx =
R -x
-R

R R

J-ZT[ R?-x2+x%dx = .[ZTIRdX =
-R -R

2TRX| & = 4TR? .

16 a. Al=1in((R+AR)*-R%)=
1in(R*+3R?[AR+3R OAR)® + (AR)*-R% =
ATAR(R? + R R + 3(AR)?)

b. O= % =4m(R*+R DR+ 3(AR)Y)

c. Als AR - 0, dan O - 41TR

Je vindt dus weer O = 4TR?.

17 a. v(t) is een primitieve van a, dus
v(t) =-9,8t—2000In (12700—-124t) +c
v(0) =0, dus c=20001In12700=18900
b. De brandstoftank is leeg als
t= 12700 - 4040

124
v(69) =
-9,8 (69,8 —2000 In 4045 + 2000 1In12700 = 1604
m/s, dus ongeveer 5800 km/h.
c. Met de GR, bijvoorbeeld:
fnint(-9.8X —20001n(12700-124X) + 18900, X,0,69)

=69,8.

41082 m =41 km.

18 a. v(t)=

\/(1+COS t)? +(-sint)® = \/1+ 2cost +cos’t +sin’t
= ./2+2cost =,/4cos? 1t = |2cosit|

Tt Tt
b. I|Zcos%t| dt = IZcos%tdt =4sinit |g =4
0 0

21 21 )
. T
j|2cos%t| dt = IZCos%t dt =4sin1t | =4
1L
T T

De afgelegde weg is dus 8.

X =t

19 De kromme{ (t) heeft als baan de grafiek van

de functie f. De afgelegde weg is dus de lengte
van de grafiek van f.
3
_ : _ 2 3 _ 41,
20a. h(x)=3-x ; jx(B—x)dx-l% -1x ‘0 =43;
0
opp driehoek OAB=43, dus x;=1 en wegens
symmetrie y;=1.

3
b. Opp=3+ j%dx :3+(3|nx|f):3+3|n3
1
3 1 3
jh(x)dx :J-X[:B dx+jxD§dx:7%,
0 0 1
7

3+3In3°

N~

dus de x-codrdinaat is

Rekentechniek

1 -yzl—x = y(1+x):1—x e y+tyx=1-X =

1+X
1-y
X+xy=1- = X(1+ =1- e X =
y=1-y - x(l+y)=1-y Ty
of met herschrijven en machientjes:
=1X o042 ditis
1+x 1+x

Uitgebreidere antwoorden De Wageningse Methode wiskunde b 5&6 vwo Hoofdstuk 8 4



PLUS1 - OMG - MAAL2 - MIN 1

De omgekeerde ketting is:
PLUS 1 - DD2 - OMG - MIN 1,

y—>y_1—>y—1—> 2 _1: 2 _y—1:
2 y-1 y-1 y-1
1_y , dus X:]'__y
1+y 1+y
1 2 1
oy = = T —— e X+l=— =
VX +1 y X+1 y2
x:iz—l
y
1-x > _1-x .
ey = = =——, en dan volgt uit de
y 1+x y 1+x ¢
2
eerste van opgave 1. x = L y2
1+y

ey = & = L,dusyzz X =
x+1 VUx+1 xX+1

xyZ+y?=x = x-xy?=y? = x(1-y?)=y?,

y2

1-y?
. y:28X+3+1 - Zex+3 :y—l - ex+

dusx =

*=ly—1%,dus

y=In(zy-3)-3
e y=In(2x+1)+1 = In2x+1)=y-1, dus

2x+1=¢""" dus x =4’ -1
X+1
=In——-

Y :In(1+1),dus 141 =g
X X

dusl =e'—1,dus x =
X ey -1

e y=Inl-x)-In1+x)= In;—z, dus

e ;L_;—i , dus (uit de eerste van deze opgave)
_1-¢Y
C1+eY
e +1
° y = ex
=-In(y -1).

« Uit de voorgaande volgt: x = —In(l -1), dus
y

=1+e™*,dus -x=In(y—1) en

x=In-Y—
1-y
e y= 1—1 geeft y2:]_—— - 1_y2:£,dUS
X X
X = !
1-y?

. yzl—i - i=1—y,dusx=
X X

1
-y

e x#-1

e X >-1

* zie voorbeeld -1 <x<1
ex=>0enx+1 >0,dusx =0
« alle x

¢ 2X+1>0 = X > -3

+
« Er moet gelden: x+1

>0. Het teken van XT+1
kan wisselen bij x=0 of bij x=-1

+ 0 - +
L 4

-1
Dusx < -1ofx>0

[e

o

« Er moet gelden: 1-x>0en 1+x>0,
dus-1<x<1

« alle x

« alle x

X_1>O

* Er moet gelden: 1—1 >0 -
X

Het teken van x-1 kan wisselen bij x=0 of x=1.

Dusx<0ofx=>1
x>0

e-1<x<1

e geen x

« (x—1)%is alleen voor x =1 gelijk aan 0 en anders
positief. Dus het teken van x(x— 1) is (behalve als
x=1) het teken van x, dusx <0 of x=1

o X(X*=1)=x(x—1)(x + 1)

Teken van x(x—1)(x + 1):

- 0 +0 -0 +
@

L 4

-1 0
dus x<-1of0<x<1
« xX*+1>0voor alle x, dus x <0
e X' —1=(+1)(X*-1)<0 = X¥*-1<0 = xX°<1
=-1<x<1
o x(x*+ 1) wisselt van teken als x=0 of x=-1

0
*
1

+ 0 - 0 +
® ®
-1 0

Dus -1<x<0
. x4+x:x(x3+1), dus -1<x<0
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2 _ 2 _a_ 2 _ _
2= xP-a-l-1)_ o -3

4 e x2_q1 x2 -1 x% -1
e x?-1>0 « x>1o0fx<-1
2 _ 2 _ _ 2 _
X XS3«=>X x3xs0@x 4XSO<:
* X X X

X=4<0enxz0 < x<4enxz0

. X_2<:|_.:. X_Z—X-'-]': -3 <0 o X+1>0
X+1 Xx+1 x+1 x+1
dus x>-1

—x = 2 _oy - -
X“=-x-3 < X< =2X 3:(x 3)(X+1)s0

-1<0 =
X X X
Tekenschema 0+ { 3 0 +
(X =3)(x+1) ° o ——
X -1 0 3
Dus x<-1of 0<x<3
2 2
S, +_x2+120®(x2+1) >0
X< +1 X“+1 x°+1 X< +1
Dit is voor alle x
3x 3x  2x%?-2 _
. >2 - - =
x% -1 x2-1 x%?-1
-(2x+D(x -2) >0
(x+D(x -1
Tekenschema M :
(x+DH(x -1
- £+ 0 - é + 0 -
1 3 1 2

Dus: -1<x<-zof 1<x<2

a. Verticaal vermenigvuldigen met 2, 1 eenheid
naar rechts schuiven, 3 eenheden naar boven
schuiven  (sommige  bewerkingen  kunnen
verwisseld worden).
b. Door de eerste bewerking veranderen de
asymptoten niet, door de tweede bewerking wordt
de verticale asymptoot x=0 overgevoerd in de
verticale asymptoot x=1 en door de derde
bewerking wordt de horizontale asymptoot y=0
overgevoerd in de horizontale asymptoot y = 3.
c. Alle waarden #3.
d.y= x =12 9

2x -6 2x -6 T lix=3
Verticaal vermenigvuldigen met :
-9, 6 eenheden naar rechts
schuiven, horizontaal 2/
vermenigvuldigen met 3, 3 == e
eenheden naar boven schuiven.
Horizontale asymptoot y=3,

verticale asymptoot x = 3. :

=1
2

Alle waarden # 3.

e. Alle waarden diey = x 12
2x -6

aan kan nemen als je voor X

alleen positieve getallen invult.

Dus: y>2 of y<3, zie de schets

van de grafiek van y = x 12 .
2x -6
ey = —X , de grafiek is een hyperbool met
1+x
horizontale asymptoot y =-1, dus bij alley #-1.
1 1 :
ey = = voor x>-1. y-as

VX +1 X+1

De grafiek van y -1 is een
x+1

\\

hyperbool met horizontale

asymptoot y =0 en verticale \
asymptoot x =-1.

1 ”
y =—— neemt voor x>-1 alle positieve
X+1
1 _ |1

Xx+1 X+1
Dus bij elke positieve y is er een x.

waarden aan dus y =

X
e y= Tox neemt alle waarden =0 aan,
+X

1-x .
wanty =1T neemt alle waarden #-1 aan, (zie
X

boven).

ey = Jx bestaat voor x>-1 en is dan gelijk

vx+1
X
aan +1 . X=-1
N y-as
=—— heeft als grafiek
y X+1 g

een hyperbool met
horizontale asymptooty=1  ¥Y=1
en verticale asymptoot
x=-1.

Als x>-1,dan 0< X
Xx+1

/ X .
Dus alsy =,——, dan is er voor alle y met
X+1

0<y<1 een waarde van x te vinden.

ey=2e""3+1

2e**°*neemt alle positieve waarden aan, dus voor
elkey>1isereenxmety=2e""%+1.

« Bij elke y=In(2x+1)+1 is er een x te vinden,
want y=Inx neemt alle waarden aan, dus ook
y=In(2x+1) +1.

<1, zie plaatje.
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+1 -
neemt alle positieve waarden #1 aan, dus

X+1
In—— alle waarden #0.
X

. x+1
Dusalsy #0, isereenx mety=In——-.
X

sy = In(l— x)—ln(1+ x) bestaat voor -1<x<1. In dat

1-x -
| geldt: y =In=—= . y-as
geval ge y n1+

Degrafiek vany =1_—X is een
1+x

hyperbool met asymptoten
y=-lenx=-1.
Als -1<x<1, dan neemt \

1-x . _
=== alle positieve x=-1
y T+ x p

waarden aan, zie schets.
Dus als, dan is er bij elke y een waarde van x.

e*+1
cy=—5—=1+ e * neemt alle waarden >1 aan,
e
want y =e™* neemt alle positieve waarden aan.

X

+ . ..
Dus alsy = € 1, is er bij elke y>1 een waarde

van X te vinden.

_ et _ 1
Y= =1-=
e’ +1 e’ +1
neemt alle waarden tussen 0 en 1 aan, dus
e’ +1
eX
y = =1- ook alle waarden tussen 0
e*+1 e’ +
enl.
Dus bij elke waarde van y is er een x met
eX
Y= e’ +1
1
. y = 1—_
X

1
1-— neemt alle waarden =0 en #1 aan, dus
X

y = 1/1—l ook. Dus als y=0 en y#£1, dan is er een
X

waarde van x met y = 1/1—l .
X

. y:l—i

Ix

1 "
—— neemt alle positieve waarden aan,

X

dusy = 1—i alle waarden kleiner dan 1.
Vx
1

Dus bijelkey<lisereenxmety =1-—

=

7 a y>4: x=-2+,y-4of x=-2-,y-4

y=4:x=-2

b. Zie a, Jx = -2+,y-4 (want\/_ =-2-,y-4
kan niet omdat -2 -,/y —4 voor elke waarde van
y negatief is.)

Bij Jx =-2 +,y -4 is een x te vinden als

-2+,)y-420-y28
Dus: y>8:x :(—2+,/y—4)2

c. x2+4xy=y? < (x+2y)* =-3y2. Dus moet
-3y*>0, dus y=0, maar dan ook x=0.
Dus x=y=0.

d. x2+4xy =5y2 « (x+2y)> =y?Dus x+2y=y
of x+2y=-y, dus x=-y of x=-3y

1
<1.
1+x?

Als0<y < 1ldann x = /1—1 of x =- /1—1
y y

Alsy=1, dan x=0.

e. Voor alle x geldt: 0<

o (XY + (X —y) =X+ 2xy Y + X —2xy +yP =
2x? +2y?
s(x+y)* —(x —y)’=

x2+2xy+y2—x2+2xy—y2 = 4xy

L 2x2 +4ax _2x° L&

=—+—=2x+4
X X X
L 2x2 +4x _ 2X(x +2) = oy
X+2 X+2
2 2
.2x44x+2=2u+n = 2(x +1)
x+1 x+1
2 _ -
JXT-1_(x DW+D:X+1
x-1 x-1
3_ _ 2
L X1 (x =D +x+1)=x2+X+1
x-1 x-1

xP¥ -1 (x-D(x°+xB+..x+1)
x-1 x-1

e Je kunt in de eerste formule van opgave 8

Jx invullen in plaats van x. Dit geeft: 2x + 2y 2.

o @+Vx+1)A-Vx+1)=1-(x +1)=-x

=x%+x%+.. . x+1

\/(ex _e—x)z +4 =\/ez>< _2+e—2x +4 :\/(ex +e—x)2

=X +e¥

e S CA V[l
2" -1 2" -1

-1
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oo

9x @/X = x? X = x° K¢ =x =§/x_5
1

IX /% X = x? K [XF =x
Jx §/x+1=§/x_3ﬁ/(x+1)2 = §/x5 + 2x* +x8

x,{xﬁ;1=\/x_2|:{/x—zl=\/x2@%1=\/x+l
X X X
2X }2)( +2—X = }22)( B/Zx +2—X :\/23)( +2X
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